
魔「數」秘笈本：9張學習單讓孩子趣味學推理 

 

洪進益（小益老師） 

 
魔數秘笈的設計 
 
雖然將魔術結合在數學課的學習，但我們都知道，此舉動最重要的本質還是

「學習」，因此我設計了班上的魔數秘笈，將數學的知識點，透過有脈絡的引導

和提問，輔助孩子學習。 
 
這樣的數學素養學習單，其實我比較喜歡稱之為「數學工作單」。因為我認為，

工作單比較偏向任務導向的編寫、問題的設計和引導，都需要不斷從教學中邊

做邊修。 
 
我們的希望就是透過「魔數秘笈本」，促使學生更多的思考和學習，並可以將

「數學工作單」帶回家，與家人討論解題，變魔術給家人看，與家人共同討論

和成長，將學校的數學學習做一個延伸。 
 
 
很感動的是，魔數秘笈本在第一天發下去後，就在家長的臉書看到，對於班上

的數學推理遊戲區和星空 STAR教學，都表示相當的肯定！ 
 
 
下面分享我所設計的魔數秘笈本，每個單元都有三張各分享其中的一張素養工

作單： 



 

魔數秘笈本封面 

 
 



 

 
 
 
 
 
 
 
 
 



第一單元	質數和質因數	

	

趣味數學-質數九宮格	

	

想中學：有個 3x3 九宮格，請將九個質數（5、17、29、47、59、71、

89、101、113）填入其中，只能各用一次，使直的、橫的、對角線的 3

個數字總和皆為「177」。	
	

	 	 	

	 	 	

	 	 	

	

小叮嚀：	

1. 可以先用（1~9），直橫斜和都是 15，練習看看。	
2. 接著列出和為 177 的 3個數字組合，決定中心擺哪個數字，再來想想
看。	

	



第二單元	最大公因數及最小公倍數	

	

數學桌遊-稅法變變變	

	

玩法簡介	

1. 先從指定的數字中挑選一個數字，這是人民的收入。	
2. 此時，政府會將你挑選的數較小的因數拿走，這是政府抽的稅。	
3. 例如：人民拿 8，政府就會拿走 1、2 和 4。	
4. 若你選的數字無法讓政府抽到稅，則政府會認為你逃漏稅，則收入沒
收。	

5. 如此直到數字拿光，遊戲結束，結算人民的收入。	
	

玩中學：如何讓人民得到最多的稅呢？	

1. 第一題：連續數字 1~10（數字代表金幣數，如何讓人民得到 40枚金
幣）	

	 第一步	 第二步	 第三步	 第四步	 第五步	 總和	

人民	 	 	 	 	 	 	

政府	 	 	 	 	 	 	

	

	

2. 第二題：連續數字 1~15（比比看哪一組可以讓人民得到最多金幣數）93	

	 第一步	 第二步	 第三步	 第四步	 第五步	 第六步	 第七步	 第八步	 總和	

人民	 	 	 	 	 	 	 	 	 	

政府	 	 	 	 	 	 	 	 	 	

	

	

3. 第三題：連續數字 1~20（比比看哪一組可以讓人民得到最多金幣數）
124	

	 第一步	 第二步	 第三步	 第四步	 第五步	 第六步	 第七步	 第八步	 第九步	 總和	

人民	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	

政府	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	

	



第三單元	分數	

數學魔術-紅牌黑牌預言	

	

變中學	 	

1. 拿出一副撲克牌，拿出 10張黑色牌和 10張紅色牌。	
2. 請觀眾任意洗牌後，將牌分成兩排。	
3. 兩排長度不一定要一樣長，任意長度均可，排完後可以再任意調整。	
4. 最後，魔術師成功預測長排的黑色會比短排的紅色多幾張。	
	

做做看：先以 5張黑色牌和 5張紅色牌實際操作看看，任意移動黑牌和紅

牌，	 	

第一列	 黑	 黑	 黑	 黑	 黑	

第二列	 紅	 紅	 紅	 紅	 紅	

	

1. 兩列一樣多張時，第一列黑色會比第二列紅色多幾張？	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	張	
u 你的發現：	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	
	

2. 第一列比第二列多 2張時，第一列黑色會比第二列紅色多幾張？	 	 	 	張	
u 你的發現：	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	
	

3. 第一列比第二列多 4張時，第一列黑色會比第二列紅色多幾張？	 	 	 	張	
u 你的發現：	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	
	

4. 第一列比第二列多 6張時，第一列黑色會比第二列紅色多幾張？	 	 	 	張	
u 你的發現：	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	
	

5. 第一列比第二列多 8張時，第一列黑色會比第二列紅色多幾張？	 	 	 	張	
u 你的發現：	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	
	

想想看：從以上的觀察，你是否破解這個魔術的祕密呢？寫出你的想法？	

	

	



第四單元	比、比值與正比	

	

數學桌遊-德國蟑螂	

	

玩法簡介：此款遊戲共包括八種害蟲組成，分別

是老鼠、蟑螂、蜘蛛、蝙蝠、臭蟲、蠍子、蟾蜍

和蒼蠅，一種8張，共有64張。一開始將牌分給所

有的玩家，接著由一位玩家開始出牌，將牌出給

任一位玩家，並說出這是什麼害重蟲，收到牌的

玩家有三種處理方式：1.相信，把牌打開。2.不相信，把牌打開。3.直接看

牌，並傳給任一玩家。最後，累積某一種害蟲達到四張，或是八種害蟲都

收集到的玩家則為輸家。 

玩中學：實際進行一場遊戲，紀錄你的害蟲張數，並算出所佔的比率。	

害蟲	 老鼠	 蟑螂	 蜘蛛	 蝙蝠	 臭蟲	 蠍子	 蟾蜍	 蒼蠅	

張數	 	 	 	 	 	 	 	 	

比率	 	 	 	 	 	 	 	 	

	

u 任選兩種害蟲，算出害蟲的比和比值。	
1. 比值最大的是哪兩種害蟲的比值？	
	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	

	

2. 比值最小的是哪兩種害蟲的比值？	
	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	

	

想想看：怎樣可以讓比值越大，請說說你的看法：	

	



第五單元	圖形的縮放	

數學桌遊-五連方相似形拼圖	

	

玩法簡介：五連方是由五個正方形組成的拼板，共有 12片，如果將這 12

片全部組合起來，就是一個長方形，組成的方式有好幾千種答案。另外，

五連方還有一個玩法，就是從五連方的 12片任選一片，作為標準片，再從

剩下的 11片選用 9片，就可以拼出標準片的相似形，長度和寬度都是標準

片的 3倍。是不是很神奇呢？讓我們一起來挑戰吧！	

	

畫畫看：	俄羅斯方塊是四連方，請畫出它的組成，共有五種。	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

畫畫看：	畫出你所選用的標準片	

	

	

	

	

	

	

	

想中學：請將你的破解結果，畫在下面方格內。	

	

	

	

	

	

	

	

	

	



第六單元	圓形圖	

	

壹、趣味數學-哪個甜甜

	



第七單元	小數	

	

數學桌遊-七吃九數字急轉彎	

	

玩法簡介：牌分為三種顏色，每種都有數字1~10，

綠色代表加減1，藍色代表加減2，紅色代表加減

3。以紅色4為例，玩家可以選擇出「4-3」或

「4+3」，因此可以接1或接7，手牌只要有1或7即可

出牌。一旦計算結果超出10就可以出減掉10之後的

數字，反之，小於1就可以出加上10之後的那個數

字。若剩下最後一張手牌，可無視出牌規則將最後一張手牌覆蓋在出牌的

牌堆，直接勝利。	

	

玩中學：七吃九遊戲數學計算練習，請完成以下的表格。	

1. 超過10	

	

2. 不足1	

	

想一想：你覺得有什麼絕竅，可以讓出牌的速度變快，以獲得勝利呢？	

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	

	

	

	

牌型	 8±3	 9±2	 9±3	 10±1	 10±2	 10±3	

可出的牌	 	 	 	 	 	 	

可出的牌	 	 	 	 	 	 	

牌型	 1±3	 1±2	 1±1	 2±3	 2±2	 3±3	

可出的牌	 	 	 	 	 	 	

可出的牌	 	 	 	 	 	 	



第八單元	正多邊形與圓	

	

趣味數學-一筆畫的祕密	

	

想中學：請先判斷下面兩個圖形，是否可以一筆畫畫完呢？	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

我的發現：	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	

	

	

數學史：數學家歐拉在解決「七橋問題」的時候，已經提出能否一筆畫畫

完的判斷方法，其中包含兩點：	

1.	圖中奇頂點（連接的邊數量為奇數的頂點）的數目等於 0或者 2。	

2.	中每個頂點的度都是偶數。	

	

	

	

想中學：因此利用這樣的方法，來試試以下的圖形，是否也能夠一筆畫畫完

呢？

	



第九單元	角柱、圓柱和圓錐	

	

數學桌遊-XACTIKA 神機妙算	

	

玩法簡介：一副牌共有81張紙牌，每張牌上都

有四種不同的形狀(球、圓錐、星星和立方體)，

每種形狀可能有1~3個，牌上有一個數字為所有

圖形的總合個數。遊戲開始，每人發8張牌，第一個叫牌的人先出牌，並

指定組別（如：二顆球），其他玩家手上有該組別的牌時，必須選一張出

牌，都沒有時可以任意出牌（稱墊牌），所有玩家出牌後，檢查組別正確

的牌，數字最大的牌贏得該墩，如果數字相同時，後出的玩家贏。最後統

計每人贏的墩數。	

	

玩中學：以下列出所有圖形會出現的情況，請依照提示回答下列問題。	

圖形	 個數	 個數	 個數	

1.球	 1	 2	 3	

2.圓錐	 1	 2	 3	

3.星星	 1	 2	 3	

4.立方體	 1	 2	 3	

	

1.卡牌上的數字是由圖形個數所加總的，請問卡牌上數字的範圍為何？	

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	

	

2.請寫出每個數字各會有幾張牌呢？	

數字	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 合計	

張數	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	

	

	

算算看：試著用數學算出，為什麼桌遊會有 81 張卡牌，寫出你的想法。	
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